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1

Pripreme za 9 razred

1.1 Priprema za qas broj 60

1.1.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: deveti

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

1.1.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Piramida,

Nastavna jedinica

• Piramida - pojam, vrste i osnovni
elementi

Tip qasa

• Obrada

Ciǉ qasa

• Usvajaǌe pojma piramida, vrste
piramida i osnovnih elemenata
piramide

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• usvoje pojam piramide, elemente
piramide i vrste piramide

• umiju da skiciraju sliku piramide
i da na modelima piramide uoqavaju

ǌene elemente

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• razviju naviku taqnog obiǉe�avaǌa
geometrijskih objekata,

• se osposobǉavaju za precizno i uredno
crtaǌe i pravilno korixteǌe pribora

• stiqu naviku da zamixǉaju objekte
i ǌihove odnose u prostoru
i osposobǉavaju za prostorno
posmatraǌe,

• stiqu sposobnost izra�avaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku,

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• piramida,

• osnova (baza)

• boqna strana,

• osnovna ivica,

• boqna ivica

• visina piramide

• dijagonala

• dijagonalni presjek

• pravilna piramida

Obrazovni standardi

• MA2.3.4.

Olici rada

• Frontalni

Nastavne metode

• Dijaloxka, ilustrativna

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda, pribor
za geometriju

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 8. razred - Pitagorina
teorema

• Matematika 9. razred - Taqka, prava,
ravan

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N
- Matematika 9, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za deveti razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 67

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S,
Popovi� B - Priruqnik za nastavnike
matematike u devetom razredu osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 9, objaxǌeǌa i vje�baǌe
za boǉe ocjene u 9. razredu, Izdavaqka
ku�a Klett, Beograd 2011, str. 67

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
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1.1. PRIPREMA ZA QAS BROJ 60

obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Napomene

•

•

1.1.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Nabrojati primjere piramide koje mo�emo sresti u�ivotu i po mogu�nosti
pokazati model neke piramide.

Glavni dio qasa (35 min)

Slika 1.1: Strane piramide

Pretpostavimo da se u ravni
β nalazi neki mnogougao i da je
data taqka S koja ne pripada ovoj
ravni.

Tijelo ograniqeno datim mnogouglom
i trouglovima koje obrazuju ǌegove
stranice sa uoqenom taqkom S naziva
se piramida.

Piramide oznaqavamo tako xto
prvo navademo vrh piramide a zatim
tjemena mnogougla koji odre�uje bazu.
Na primjer, piramidu na slici
(Slika 1.1) oznaqavamo sa SABCD.

Vrste piramida:

Piramida je pravilna ako je ǌena osnova (baza) pravilan mnogougao i ako je
ortogonalna projekcija vrha na ravan osnove centar opisanog kruga oko osnove.

Vazno: Boqne strane pravilne piramide su me�usobno podudarni jednakokraki trouglovi.

Piramida qija je osnova n− tougao naziva se n− tostrana piramida (mi �emo
pomiǌati trostranu, qetvorostranu i xestostranu).

(a) Glavna visina i boqna visina (apotema) (b) Boqne i osnovne ivice

Slika 1.2: Piramida

Elementi piramide su:
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

• Mnogougao je osnova ili baza piramide B

• Svaki trougao kome je jedna stranica zajedniqka sa mnogouglom a tjeme se
poklapa sa vrhom piramide je boqna strana piramide.

• Taqka S naziva se vrh piramide.

• Stranice osnove piramide nazivaju se osnovne ivice (a).

• Ostale ivice su boqne ivice s

• Rastojaǌe vrha piramide od ravni osnove naziva se visina piramide (H).

• Visina boqne strane pravilne piramide naziva se apotema (h).

Podno�je apoteme na neku osnovnu ivicu poklapa se sa podno�jem normale iz
centra osnove (centar opisanog kruga oko mnogougla) na tu ivicu.

Bilo bi dobro ovde spomenuti teoremu o tri normale, datu u u
beniku na
strani 103.

Ova teorema nije predvi�ena nastavnim programom. Ipak, bilo bi korisno
posvetiti joj odre�enu pa�ǌu jer ona, na primjer, objaxǌava jednu ”misteriju”
u vezi sa pravilnom piramidom: zaxto se podno�je normale iz centra osnove na
osnovnu ivicu poklapa sa podno�jem apoteme na tu istu ivicu.

Ako se u osnovu piramide mo�e upisati krug, a podno�je vrha piramide se poklapa
sa centrom tog kruga, onda su visine boqnih strana jednake (Slika 1.3).

Slika 1.3: Karakteristiqni pravougli trougao kod pravilne piramide

Zavrxni dio (5 min)

Nabrojati osnovne elemente piramide uz odgovaraju�u ilustraciju. Doma�i
zadatak: Zbirka zadataka, strana 67, zadaci 1,2,3,6.
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1.1. PRIPREMA ZA QAS BROJ 60
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

1.2 Priprema za qas broj 61

1.2.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: deveti

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

1.2.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Piramida,

Nastavna jedinica

• Povrxina piramide

Tip qasa

• Obrada

Ciǉ qasa

• Crtaǌe mre�e piramide, usvajaǌe
pojma povrxina piramide i opxte
formule za raqunaǌe povrxine
piramide, primjena formule

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• razumiju pojam mre�e piramide i
nauqe da je crtaju za razne vrste

• utvrde skiciraǌe slika piramide i
da na modelima piramida uoqavaju
elemente

• uoqavaju pravougle trouglove u
piramidi i da primjeǌuju Pitagorinu
teoremu na te trouglove

• nauqe kako se izraqunava povrxina
piramide

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• se osposobǉavaju za precizno i
uredno crtaǌe i pravilno kori71eǌe
pribora,

• stiqu naviku da zamixǉaju objekte
i ǌihove odnose u prostoru i
osposobǉavaju se za prostorno
posmatraǌe

• usavrxe vjextinu brzog i taqnog
izraqunavaǌa

• stiqu sposobnost izraqunavaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa
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1.2. PRIPREMA ZA QAS BROJ 61

Kǉuqni pojmovi

• osnova (baza B),

• omotaq (M)

• mre�a piramide,

• povrxina piramide (P),

Obrazovni standardi

• MA2.3.4.

Olici rada

• Frontalni

Nastavne metode

• Dijaloxka, ilustrativna

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda, pribor
za geometriju

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 8. razred - Pitagorina
teorema

• Matematika 9. razred - Taqka, prava,
ravan

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N
- Matematika 9, zbirka zadataka sa

rjexeǌima za deveti razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 67

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S,
Popovi� B - Priruqnik za nastavnike
matematike u devetom razredu osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 9, objaxǌeǌa i vje�baǌe
za boǉe ocjene u 9. razredu, Izdavaqka
ku�a Klett, Beograd 2011, str. 67

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Napomene

•

•

1.2.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

U
benik, strana 101, zadaci 1,2,3,4 - kolektivna izrada zadataka.
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

Glavni dio qasa (35 min)

Svaka piramida je ograniqena mnogouglom koji nazivamo osnovom ili bazom
(B) te piramide i trouglovima kojih ima onoliko koliko stranica ima osnova. Unija
svih boqnih strana piramide predstavǉa ǌen omotaq (M).

Slika 1.4: Mre�a piramide

Na slici su prikazana dva naqina na koje mo�emo formirati mre�u pravilne
qetvorostrane piramide. Isto je i sa ostalim piramidama.

U�benik strana 105, zadatak1. - uqenici rade u svojim sveskama ovaj zadatak,
pokuxavaju�i da xto preciznije nacrtaju a nastavnik na tabli crta isto, objaxǌavaju�i.

Ako sa B oznaqimo povrxinu osnove, a sa M povrxinu omotaqa piramide,
onda se povrxina P te piramide izracunava po formuli:

P = B + M

Zbirka zadataka,

strana 67, zadaci 1 i 2

strana 68, zadatak 4(b)

Zavrxni dio (5 min)

Ponoviti elemente piramide i opxtu formulu za raqunaǌe povrxine piramide.
Doma�i zadatak, zbirka zadataka: strana 67, zadaci 9 i 3 strana 68, zadatak 4(a, v)
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

1.3 Priprema za qas broj 62

1.3.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: deveti

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

1.3.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Piramida,

Nastavna jedinica

• Povrxina qetvorostrane piramide

Tip qasa

• Utvr�ivaǌe

Ciǉ qasa

• Primjena znaǌa o povrxini piramide
na qetvorostranu piramidu.

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• vladaju pojmom mre�e piramide i
znaju da je nacrtaju za razne vrste
piramida

• utvrde crtaǌe skica piramida i da na
modelima piramide uoqavaju elementa

• umiju da primjeǌuju opxtu formulu
P = B + M za izraqunavaǌe povrxine
qetvorostrane piramide

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• se osposobǉavaju za precizno i
uredno crtaǌe i pravilno kori71eǌe
pribora,

• stiqu naviku da zamixǉaju objekte
i ǌihove odnose u prostoru i
osposobǉavaju se za prostorno
posmatraǌe

• usavrxe vjextinu brzog i taqnog
izraqunavaǌa

• stiqu sposobnost izraqunavaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• osnova (baza B),
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1.3. PRIPREMA ZA QAS BROJ 62

• omotaq (M)

• mre�a piramide,

• povrxina qetvorostrane piramide
(P),

Obrazovni standardi

• MA2.3.4.

• MA3.3.4.

Olici rada

• Individualni

Nastavne metode

• Samostalni rad, Dijaloxka,
Ilustrativna

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda, pribor
za geometriju

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 7. razred - Povrxina
trougla i qetvorougla

• Matematika 8. razred - Pitagorina
teorema

• Matematika 8. razred - Primjena
Pitagorine teoreme na trougao i
qetvorougao

• Matematika 9. razred - Povrxina
piramide

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N
- Matematika 9, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za deveti razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 67

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S,
Popovi� B - Priruqnik za nastavnike
matematike u devetom razredu osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 9, objaxǌeǌa i vje�baǌe
za boǉe ocjene u 9. razredu, Izdavaqka
ku�a Klett, Beograd 2011, str. 67

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Napomene

•

•

1.3.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Analiza doma�eg zadatka.
Ponoviti kako raqunamo povrxinu piramide. Koja je opxta formula za povrxinu
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

piramide?
Koja je formula za izraqunavaǌe povrxine kvadrata, pravougaonika, romba i qetvorougla
sa normalnim dijagonalama.
Ponoviti Pitagorinu teoremu i formulu za povrxinu trougla.

Glavni dio qasa (39 min)

Iz opxte nformule za raqunaǌe povrxine piramide

P = B + M

izvodimo formulu za raqunaǌe povrxine qetvorostrane piramide.

Na primjer ako je osnova

• pravougaonik: P = ab + ah + bh

• kvadrat: P = a2 + 2ah

Veze izme�u elemenata piramide:

h2 = H2 + r2

gdje je r =
a
2
polupreqnik kru�nice upisane u kvadrat (osnova) stranice a

s2 = h2
2 +

( a
2

)2
= h2

b +

(
b
2

)2

Nastavnik radi primjer 1, odnosno primjer 2, na strani 105, odnosno 106
u
benika, objaxǌavaju�i svaki dio zadatka a posebno obra�aju�i pa�ǌu na uoqavaǌe
pravouglog trougla.

Primjeǌuju�i date formule uqenici samostalno rade slede�e zadatke u svesci
i na tabli.Zbirka zadataka,

strana 68, zadaci 6 i 7

strana 69, zadatak 1 i 2

Zavrxni dio (1 min)

Doma�i zadatak, Znam za vixe: strana 44, zadatak 1
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

1.4 Priprema za qas broj 63

1.4.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: deveti

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

1.4.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Piramida,

Nastavna jedinica

• Povrxina trostrane piramide

Tip qasa

• Utvr�ivaǌe

Ciǉ qasa

• Primjena znaǌa o povrxini piramide
na trostranu piramidu.

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• vladaju pojmom mre�e piramide i
znaju da je nacrtaju za razne vrste
piramida

• utvrde crtaǌe skica piramida i da na
modelima piramide uoqavaju elementa

• umiju da primjeǌuju opxtu formulu
P = B + M za izraqunavaǌe povrxine
qetvorostrane piramide

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• se osposobǉavaju za precizno i
uredno crtaǌe i pravilno kori71eǌe
pribora,

• stiqu naviku da zamixǉaju objekte
i ǌihove odnose u prostoru i
osposobǉavaju se za prostorno
posmatraǌe

• usavrxe vjextinu brzog i taqnog
izraqunavaǌa

• stiqu sposobnost izraqunavaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• osnova (baza B),

Strana 18 od 45 MKoǉanqi�, prof.



1.4. PRIPREMA ZA QAS BROJ 63

• omotaq (M)

• mre�a piramide,

• povrxina trostrane piramide (P),

Obrazovni standardi

• MA2.3.4.

• MA3.3.4.

Olici rada

• Individualni

Nastavne metode

• Samostalni rad, Dijaloxka,
Ilustrativna

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda, pribor
za geometriju

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 7. razred - Povrxina
trougla i qetvorougla

• Matematika 8. razred - Pitagorina
teorema

• Matematika 8. razred - Primjena
Pitagorine teoreme na jednakostraniqni
trougao, formula za izraqunavaǌe
povrxine jednakostraniqnog trougla

• Matematika 9. razred - Povrxina
piramide

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N
- Matematika 9, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za deveti razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 67

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S,
Popovi� B - Priruqnik za nastavnike
matematike u devetom razredu osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 9, u
benik za deveti
razred osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011, str. 102, 103, 104

• Popovi� B, Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 9, objaxǌeǌa i vje�baǌe
za boǉe ocjene u 9. razredu, Izdavaqka
ku�a Klett, Beograd 2011, str. 67

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Pavli�evi� R, Vujaki� M, Znam za
maturu, zbirka zadataka za zavrxni
ispit iz matematike u osnovnom
obrazovaǌu, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011

Napomene

•

•

1.4.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Analiza doma�eg zadatka.
Ponoviti kako raqunamo povrxinu piramide. Koja je opxta formula za povrxinu
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1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

piramide?
Koja je formula za izraqunavaǌe povrxine trougla, jednakostraniqnog tougla, pravouglog
trougla
Ponoviti Pitagorinu teoremu i formule za povrxinu qetvorougla.

Glavni dio qasa (39 min)

Iz opxte nformule za raqunaǌe povrxine piramide

P = B + M

izvodimo formulu za raqunaǌe povrxine pravilne trostrane piramide.

Slika 1.6: Povrxina pravilne trostrane piramide

Veze izme�u elemenata trostrane piramide:

h2 = H2 + r2

gdje je r =
1
3

a
√

3
2

=
a
√

3
6

polupreqnik kru�nice upisane u trougao osnove (jednakostraniqni

trougao stranice a)

s2 = H2 + R2

gdje je R =
2
3

a
√

3
2

=
a
√

3
3

polupreqnik kru�nice opisane oko trougla osnove (jednakostraniqni

trougao stranice a)

s2 = H2 +
( a

2

)2

Primjeǌuju�i date formule uqenici samostalno rade slede�e zadatke u svesci
i na tabli:
U
benik, strana 106, zadatak 3 i 4

Strana 20 od 45 MKoǉanqi�, prof.



1.4. PRIPREMA ZA QAS BROJ 63

Zbirka zadataka, strana 68, zadataka 8.

Nastavnik daǉe prati rad uqenika, usmjerava ih na pravilno rjexavaǌe zadataka,
daje instrukcije i neophodna dodatna objaxǌeǌa i insistira na postupnosti i
sistematiqnosti pri radu, na razvijaǌu pedantnosti i urednosti i bodri uqenike
da slobodno pitaju sve xto im nije jasno u vezi lekcije.

Zavrxni dio (1 min)

Doma�i zadatak,
Zbirka zadataka, strana 73, zadatak 3, 8
Znam za vixe, strana 46, 47, zadatak 1.

MKoǉanqi�, prof. Strana 21 od 45



1. PRIPREME ZA 9 RAZRED

1.
4.
4

I
zg
l
ed

ta
bl

e

P
ov
r
x
in

a
tr

os
tr

an
e
pi

r
am

id
e
-
ut

vr
�
iv

aǌ
e

P
=

B
+

M

(a
)
P
ov
r
x
in

a
pr

av
il

ne
tr

os
tr

an
e
pi

r
am

id
e

U

b

en
ik

st
r
an
a
10

6,
za
da

ta
k
3
i
4.

Z
bi

r
ka

za
da

ta
ka
,
st
r
an
a
68

,
za
da

ta
k
8.

P
ol

up
r
eq
ni

k
kr

u�
ni

ce
up

is
an
e
u
je
dn

ak
os
tr

an
iq

ni
tr

ou
ga
o
os
no
ve
:

h2
=

H
2
+

r2
gd
je

je
r
=

1 3
a√

3
2

=
a√

3
6

P
ol

up
r
eq
ni

k
kr

u�
ni

ce
op
is
an
e
ok
o
je
dn

ak
os
tr

an
iq

no
g
tr

ou
gl
a
os
no
ve
:

s2
=

H
2
+

R
2
gd
je

je
R
=

2 3
a√

3
2

=
a√

3
3

s2
=

H
2
+
( a 2) 2

D
O
M
A
�
I

Z
A
D
A
T
A
K
:

Z
bi

r
ka

za
da

ta
ka
,

st
r
an
a
73

,
za
da

ci
3
i
8

st
r
an
a
46

,4
7
za
da

ta
k
1

Strana 22 od 45 MKoǉanqi�, prof.



2

Pripreme za 8 razred

2.1 Priprema za qas broj 70

2.1.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: osmi

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

2.1.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Polinomi,

Nastavna jedinica

• Mno�eǌe monoma monomom

Tip qasa

• Ponavǉaǌe

Ciǉ qasa

• Ponoviti mno�eǌe monoma monomom.

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• usvoje pravila mno�eǌa dva monoma i
da ih taqno primjeǌuju na zadacima

• umija da primjeǌuju svojstva
komutativnosti, asocijativnosti
i distributivnosti kod mno�eǌa
monoma monomom

• utvrde postupak sre�ivaǌa izraza
po rastu�im i opadaju�im stepenima
(tj. postupak za dobijaǌe sre�enog
polinoma)

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• stiqu naviku izostavǉaǌa znaka za
operaciju mno�eǌa izme�u qinilaca
monoma, kao i broja 1 kada je on
qinilac,

• stiqu sposobnost izra�avaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• se osposobǉavaju da u toku rada daju
objaxǌeǌa za svaki korak u rjexavaǌu
zadataka

• razvijaju sposobnost zakǉuqivaǌa po
analogiji

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
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mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• proizvod monoma

• mno�eǌe monoma

Obrazovni standardi

• MA2.2.3.

Olici rada

• frontalni

Nastavne metode

• Samostalni rad, Dijaloxka

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 8. razred - Sre�ivaǌe
polinoma

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N, -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 67

• Ikodinovi� N, - Priruqnik za
nastavnike matematike u osmom
razredu osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 8, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 57

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, objaxǌeǌa i
vje�baǌa za boǉe ocjene u 8. razredu,
Izdavaqka ku�a Klett, Beograd 2010

Napomene

•

•
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2.1.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Ponoviti:
Xta su polinomi?
Xta su monomi?
Kako se naziva brojevna konstanta u monomu?
Kako glasi komutativni zakon za mno�eǌe? Qemu je jednak proizvod stepena jednakih
osnova?
Qemu je jednak koliqnik stepena jednakih osnova?
Qemu je jednak stepen stepena?

Pored operacija za sabiraǌa, za polinome se definixe i operacija mno�ǌa.
Sva svojstva operacije mno�eǌa u skupu realnih brojeva va�e i za polinome.
Zbog ”delikatnosti” postupka mno�eǌa dva polinoma, uobiqajena je praksa da se ono
uvodi postepeno, xto je u u�beniku ispoxtovano.
Prvo se mno�e samo monomi.

Glavni dio qasa (35 min)

Kako su monomi izrazi koje gradimo nsamo od znakova brojeva, znakova promjenǉivih
i znaka za mno�eǌe (·), zakǉuqujemo da je proizvod dva monoma ponovo monom.

Primjer 2.1 (U
benik, strana 73). - Radi nastavnik, objaxǌavaju�i postupak.
Odrediti proizvode:

1. 2a · 3a2

2. 2x2y3 · (−5)x2yz3

Koriste�i komutativnost mno�eǌa i osobine stepena dobijamo:

1. 2a · 3a2 = 2 · 3 · a · a2 = 6a3

2. 2x2y3 · (−5)x2yz3 = 2 · (−5) · x2 · x2 · y3 · y · z3 = −10x4y4z3

Dakle, pri mno�eǌu dva monoma, prvo grupixemo konstante i istoimene promjenǉive,
pa raqunamo ǌihove proizvode koriste�i osobine stepena istih osnova.

Zadatak 2.1 (U
benik, strana 73). Rade uqenici na tabli i u svojim sveskama.
Odredi proizvod monoma A i B ako je:

1. A = −2x, B = 3x2

2. A =
5
6

a4, B = 15a2

3. A = −3xy3z, B = 2x5yz5

Sliqno mno�imo i vixe monoma o�ednom.

Primjer 2.2 (U
benik, strana 73). Radi nastavnik, objaxǌavajuci postupak.
Odrediti proizvod monoma

2x2y, 3x2z3 i −7xy5z2

2x2y · 3x2z3 · (−7)xy5z2 = 2 · 3 · (−7) · x2 · x2 · x · y · y5 · z3 · z2

= −42x5y6z5
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2. PRIPREME ZA 8 RAZRED

Jox jednom treba ista�i qiǌenicu:

Proizvod proizvoǉnog broja monoma je novi monom.

Zadatak 2.2 (U
benik, strana 73). Rade uqenici na tabli i u svojim sveskama.
Odredi proizvod monoma A , B i C ako je:

1. A = −2x, B = 4x3, C = −x2

2. A = ab2, B = −5a, C = 3b2c3

Sada mo�emo da raqunamo kvadrat, kub i tako daǉe, proizvoǉnog monoma. Naravno,
svaki stepen (kvadrat, kub i tako daǉe) nekog monoma je novi monom.

Primjer 2.3 (U
benik, strana 73). Radi nastavnik, objaxǌavajuci postupak.
Odrediti:

a)
(
7a4)2

b)
(

1
3

a3b2c7
)4

(
7a4
)2

= 72 ·
(

a4
)2

= 49a4·2

= 49a8

(
1
3

a3b2c7
)4

=

(
1
3

)4

·
(
a3)4 ·

(
b2) 4 ·

(
c7) 4

=
14

34 a12b8c28

=
1
81

a12b8c28

Zadatak 2.3 (U
benik, strana 73). Rade uqenici na tabli i u svojim sveskama.
Odredi:

1.
(
3x2)3

2.
(
2xy2)5

3.
(
−3x3yz2)3

Zbirka zadataka, strana 57, zadatak 6 - rade uqenici samostalno.

Zavrxni dio (5 min)

Ponoviti
Kako mno�imo dva monoma?
Qemu je jednak proizvod stepena istih osnova?
Qemu je jednak koliqnik stepena istih osnova?
Qemu je jednak stepen stepena?

Doma�i zadatak: Zbirka zadataka, strana 56, zadaci 1 i 2.
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2. PRIPREME ZA 8 RAZRED

2.2 Priprema za qas broj 71

2.2.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: osmi

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

2.2.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Polinomi,

Nastavna jedinica

• Mno�eǌe polinoma monomom

Tip qasa

• Ponavǉaǌe

Ciǉ qasa

• Ponavǉaǌe postupka mno�eǌa
polinoma monomom.

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• usvoje pravila mno�eǌa polinoma
monomom i da ih taqno primjeǌuju na
zadacima

• utvrde postupak sre�ivaǌa izraza
po rastu�im i opadaju�im stepenima
(tj. postupak za dobijaǌe sre�enog
polinoma)

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• stiqu naviku izostavǉaǌa znaka za
operaciju mno�eǌa izme�u qinilaca
monoma, kao i broja 1 kada je on
qinilac,

• stiqu sposobnost izra�avaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• se osposobǉavaju da u toku rada daju
objaxǌeǌa za svaki korak u rjexavaǌu
zadataka

• razvijaju sposobnost zakǉuqivaǌa po
analogiji

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• proizvod polinoma

• mno�eǌe polinoma
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2.2. PRIPREMA ZA QAS BROJ 71

Obrazovni standardi

• MA2.2.3.

Olici rada

• frontalni

Nastavne metode

• Samostalni rad, Dijaloxka

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 8. razred - Sre�ivaǌe
polinoma

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N, -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne

xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 67

• Ikodinovi� N, - Priruqnik za
nastavnike matematike u osmom
razredu osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 8, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 57

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, objaxǌeǌa i
vje�baǌa za boǉe ocjene u 8. razredu,
Izdavaqka ku�a Klett, Beograd 2010

Napomene

•

•

2.2.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Ponoviti:
Kako mno�imo dva monoma?
Kako mno�imo vixe monoma o�ednom?
Xta su sre�eni polinomi?
Kako glasi didstributivni zakon mno�eǌa prema sabiraǌu? Kao xto mno�imo dva
ili vixe monoma, sliqno mno�imo i polinom monomom.

Mno�eǌe polinoma monomom je prvi znaqajniji korak koji uqenici moraju da
savladaju da bi mno�ili proizvoǉne npolinome. U osnovi postupka naslovǉenog
mno�eǌa nalazi se distributivnost i na tome treba insistirati tokom rjexavaǌa
svakog novog zadatka.

Glavni dio qasa (35 min)

Primjer 2.7 (U
benik, strana 74). Radi nastavnik, objaxǌavaju�i postupak.
Neka su dati polinom A = x3 + 3x− 1 i monom M = 5x.
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Odrediti sre�eni oblik polinoma A ·M.
Koriste�i prvo distributivni zakon, a zatim mno�e�i odgovaraju�e monome dobijamo:

(
x3 + 3x− 1

)
· 5x = x3 · 5x + 3x · 5x + (−1) · 5x

= 5x4 + 15x2 − 5x

Uopxteno za polinom A = A1 + A2 + A3, g�e su A1, A2, A3 ǌegovi monom, proizvod
sa proizvoǉnim monom M bi, primjenom distributivnosti, izgledao ovako:

A ·M = (A1 + A2 + A3) ·M
= A1 ·M + A2 ·M + A3 ·M

Nastavnik istiqe pravilo:

Polinom A mno�imo monomom M tako xto svaki qlan polinoma A pomno�imo
monomom M, pa dobije proizvode saberemo (dobijeni polinom sredimo)

Zadatak 2.7 (U
benik, strana 74). Rade uqenici na tabli i u svojim sveskama.
Odredi proizvod A · B ako je:

1. A = 7a2 − 3a + 5, M = 2a

2. A = −5a2 − 4a + 8, M = −3a2

3. A = 12a4 − 2a2 + a, M = −a3

Zadatak 2.8 (U
benik, strana 74). Rade uqenici na tabli i u svojim sveskama.
Ne odre�uju�i proizvod A ·M odredi ǌegov stepen ako je :

1. A = 4a4 − 3a, M = −5a

2. A = −3a4 + 2a3 − a2 + 6a, M = 7a

3. A = a5 − a3 + a, M = a4

Zbirka zadtaka, strana 57, zadaci 10 i 11, rade uqenici samostalno na tabli
i u sveskama.

Zavrxni dio (5 min)

Ponoviti
Kako mno�imo polinom monomom?

Doma�i zadatak: Zbirka zadataka, strana 57, zadatak 7.
Znam za vixe: strana 42, zadatak 1.
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2.3 Priprema za qas broj 73

2.3.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: osmi

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

2.3.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Polinomi,

Nastavna jedinica

• Mno�eǌe polinoma sa polinomom

Tip qasa

• Obrada

Ciǉ qasa

• Upoznavaǌe uqenika sa postupkom
mno�eǌa polinoma polinomom.

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• usvoje pravila mno�eǌa polinoma
polinomom i da ih taqno primjeǌuju
na zadacima

• utvrde postupak sre�ivaǌa izraza
po rastu�im i opadaju�im stepenima
(tj. postupak za dobijaǌe sre�enog
polinoma)

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• stiqu naviku izostavǉaǌa znaka za
operaciju mno�eǌa izme�u qinilaca
monoma, kao i broja 1 kada je on
qinilac,

• stiqu sposobnost izra�avaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• se osposobǉavaju da u toku rada daju
objaxǌeǌa za svaki korak u rjexavaǌu
zadataka

• razvijaju sposobnost zakǉuqivaǌa po
analogiji

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• mno�eǌe polinoma

• proizvod polinoma
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Obrazovni standardi

• MA2.2.3.

Olici rada

• frontalni

Nastavne metode

• Dijaloxka

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda,
nastavni listi�i iz priruqnika

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 8. razred - Sre�ivaǌe
polinoma

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N, -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 67

• Ikodinovi� N, - Priruqnik za
nastavnike matematike u osmom
razredu osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 8, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 57

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, objaxǌeǌa i
vje�baǌa za boǉe ocjene u 8. razredu,
Izdavaqka ku�a Klett, Beograd 2010

Napomene

”Postupci nauqeni na prethodna
tri qasa predstavǉaju uvertiru za
postupak mno�eǌa dva polinoma, pri
qemu nijedan od ǌih nije monom.
Uqenici ga najqex�e kolokvijalno
zovu ”svaki sa svakim” jer je upravo
ta ideja u osnovi samog postupka.
Bez preteranog osu�ivaǌa ovakvog
naziva, po�eǉno je xto qex�e isticati
distributivnost kao osnovu postupka.
Iako sam postupak nije suxtinski
komplikovan, dosta su qeste grexke
koje uqenici prave prilikom mno�eǌa
dva polinoma. Uzroci su najqex-
�e neurednost, nesistematiqnost,
nestrpǉivost, nedostak koncentracije
i sliqno. Veliki broj nastavnika
insistira na jedinstvenom naqinu
sparivaǌa monoma jednog polinoma sa
monomima drugog da bi se mogu�nost
grexke svela na minimum. Tu su i
razna pomo�na upuctva koja nije lako
opisati tekstom, ali koja postaju vrlo
jednostavna kada se usmeno izlo�e uz
demonstraciju na nekom primjeru. Na
primjer,

podvuci prvi monom slijeva
u ’desnom’ polinomu, pa zatim
ka�iprstom lijeve ruke slijedi monome
(slijeva nadesno) ’lijevog’ polinoma
i zapisuj zbir proizvoda podvuqenog
monoma sa svakim monomom drugog.
Zatim, podvuci drugi monom slijeva
u ’desnom’ polinomu, pa ka�iprstom
lijeve ruke ponovo prati monome
’lijevog’ polinoma i tako daǉe.”
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2.3.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Analiza doma�eg zadatka.
Ponoviti:
Kako mno�imo dva monoma?
Kako mno�imo polinom monomom?

Kao xto pomno�imo polinom monomom, sliqnon mno�imo i polinom polinomom.

Glavni dio qasa (35 min)

Primjer 2.9 (U
benik, strana 74). Radi nastavnik, objaxǌavaju�i postupak.
Neka su dati polinom A = x2 − 4x− 11 i monom B = 3x + 5.
Odrediti sre�eni oblik polinoma A · B.
Dvostrukom primjenom distributivnog zakona dobijamo:

(
x2 − 4x− 11

)
· (3x + 5) = x2 · (3x + 5)− 4x · (3x + 5)− 11 · (3x + 5)

= x2 · 3xx2 · 5 + (−4x) · (3x) + (−4x) · 5 + (−11) · (3x) + (−11) · 5
= 3x3 + 5x2 + (−12)x2 + (−20)x + (−33)x + (−55)

= 3x3 − 7x2 − 53x− 55

Uopxteno za polinom
A = A1 + A2 + A3 i B = B1 + B2, gdje su A1 = x2, A2 = −4x, A3 = −11 monomi
polinoma A a B1 = 3x, B2 = 5 monomi polinoma B imamo pravilo:

A · B = (A1 + A2 + A3) · (B1 + B2)

= A1 · B1 + A1 · B2 + A2 · B1 + A2 · B2 + A3 · B1 + A3 · B2

Nastavnik istiqe pravilo:

Polinom A mno�imo polinomom B tako xto svaki qlan polinoma A pomno�imo
sa svakim qlanom polinoma B, pa dobije proizvode saberemo (dobijeni polinom
sredimo)

Zadatak 2.11 (U
benik, strana 75). Uqenici rade samostalno na tabli i u svojim sveskama.
Odredi proizvod A · B ako je:

1. A = 3a− 2, B = 3a2 − 5a + 7

2. A = −3a2 + 4a− 9, B5a2 − 3a

3. A = x2 − xy + y2, x + y

Primjer 2.10 (U
benik, strana 75). Radi nastavnik objaxǌavaju�i postupak.
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Vixe polinoma mno�imo tako xto postupno mno�imo dva po dva.(
3x2 + 4

)
·
(
2x2 − x + 1

)
· (3x− 2) =

[
3x2 · 2x2 + 3x2 · (−x) + 3x2 · 1 + 4 · 2x2 + 4 · (−x) + 4 · 1

]
· (3x− 2)

=
[
6x4 − 3x3 + 3x2 + 8Xx2 − 4x + 4

]
· (3x− 2)

=
[
6x4 − 3x3 + 11x2 + 4x + 4

]
· (3x− 2)

= 18x5 − 9x4 + 33x3 − 12x2 + 12x− 12x4 + 6x3 − 22x2 + 8x− 8

= 18x5 − 21x4 + 39x3 − 34x2 + 20x− 8

Zadatak 2.12 (U
benik, strana 75). Uqenici rade samostalno na tabli i u svojim sveskama.
Odredi proizvod A · B · C · D ako je:

1. A = −3x + 5,

2. B = 4x− 7,

3. C = x2 − 8x− 1,

4. D = x3

Zadatak 2.13 (U
benik, strana 75). Uqenici rade samostalno na tabli i u svojim sveskama.
Ne odre�uju�i proizvod A · B · B · C odredi ǌegov stepen ako je:

1. A = 3a4, B = 5a− 8 C = a3 − 2a2 + 3

2. A = x4 − 3x2 + 2x + 6, B = −x + 7, C = x3 − 2x

Ukoliko vrijeme dozvoǉava objasniti uqenicima jox jedan dokaz Pitagorine
teoreme, dat na strani 75 u
benika.

Zavrxni dio (5 min)

Ponoviti
Kako mno�imo polinom Polinomom?

Doma�i zadatak: Nastavni listi�i iz priruqnika (strane 64, 65) Koje je
nastavnik prethodno iskopirao i podijelio uqenicima.
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2.4 Priprema za qas broj 78

2.4.1 Opxte napomene

• Osnovna xkola: ”Branislav Nuxi�”, Baǌa Luka

• Nastavni predmet: matematika

• Razred: osmi

• Datum realizacije: February 6, 2020

• Nastavnik: Mile Koǉanqi�, prof.

2.4.2 Podaci o qasu

Nastavna tema

• Polinomi,

Nastavna jedinica

• Kvadrat binoma

Tip qasa

• Obrada

Ciǉ qasa

• Upoznavaǌe uqenika sa sa formulom za
odre�ivaǌe kvadrata binoma.

Oqekivani ishodi

Uqenici treba da:

• usvoje formulu za kvadrat binoma kako
zbira tako i razlike

• znaju da izvedu formulu za kvadrat
binoma

• umiju da dato pravilo interpretiraju
grafiqki i da ga primjeǌuju u
zadacima

Funkcionalni zadaci

Uqenici treba da:

• stiqu naviku izostavǉaǌa znaka za
operaciju mno�eǌa izme�u qinilaca
monoma, kao i broja 1 kada je on
qinilac,

• stiqu sposobnost izra�avaǌa
matematiqkim jezikom, jasno i
precizno, u pismenom i usmenom
obliku

• se osposobǉavaju da u toku rada daju
objaxǌeǌa za svaki korak u rjexavaǌu
zadataka

• razvijaju sposobnost zakǉuqivaǌa po
analogiji

• razvijaju logiqko, analitiqko
i proceduralno (algoritamsko)
mixǉeǌe: analogijom, generalizacijom,
induktivnim i deduktivnim naqinom
zakǉuqivaǌarazvijaju matematiqko
mixǉeǌe

• primjenom misaonih operacija,
naroqito apstrakcije i generalizacije,
razvijaju sposobnosti za induktivni
oblik zakǉuqivaǌa

Vaspitni zadaci

Uqenici treba da razvijaju:

• koncentraciju,

• sposobnost za uporan i predan rad

• postupnost i sistematiqnost u radu,

• taqnost, preciznost i urednost u radu,

• pozitivan odnos prema matematici i
uva�avaǌe matematike kao podruqja
ǉudske djelatnosti,

• samopouzdaǌe i povjereǌe u vlastite
matematiqke sposobnosti

• naviku samokontrole i kritiqnog
mixǉeǌa

Kǉuqni pojmovi

• kvadrat binoma
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Obrazovni standardi

• MA2.2.3.

• MA3.2.3.

Olici rada

• frontalni

Nastavne metode

• Dijaloxka

Nastavna sredstva

• U
benik, zbirka, tabla, kreda,
nastavni listi�i iz priruqnika

Mjesto izvo�eǌa

• Kabinet za matematiku

Korelacija

• Matematika 8. razred - Mno�eǌe
polinoma polinomom

Literatura i dodatni materijal za
nastavnika

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N, -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 67

• Ikodinovi� N, - Priruqnik za
nastavnike matematike u osmom
razredu osnovne xkole, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 8, Izdavaqka ku�a
Klett, Beograd 2011

Literatura i dodatni materijal za
uqenike

• Ikodinovi� N, Dimitrijevi� S -
Matematika 8, u
benik za osmi razred
osnovne xkole, Izdavaqka ku�a Klett,
Beograd 2011, str. 74

• Milojevi� S, Vulovi� N -
Matematika 8, zbirka zadataka sa
rjexeǌima za osmi razred osnovne
xkole, Izdavaqka ku�a Klett, Beograd
2011, str. 56, 57

• Vujaki� M, Pavli�evi� R, Znam za
vixe - Matematika 9, objaxǌeǌa i
vje�baǌa za boǉe ocjene u 8. razredu,
Izdavaqka ku�a Klett, Beograd 2010

Napomene

Posebno je va�no uqenike
postepeno pripremati za dvojaku
primjenu nauqenih formula: primjene
prilikom

”
osloba�aǌa od zagrada“ i

primjene pri rastavǉaǌu na qinioce,
to jest na qitaǌe formula

”
slijeva

nadesno“ i
”
zdesna nalijevo“.

2.4.3 Tok qasa

Uvodni dio qasa (5 min)

Analiza doma�eg zadatka.
Ponoviti:
Xta je kvadrat monoma?
Xta su binomi?
Kako mo�emo odrediti kvadrat nekog binoma?
Sa nekim polinomima radimo cex�e nega sa drugima, pa nam je u interesu da pojednostavimo
rad sa ǌima. Na primjer, qesto �emo raqunati kvadrate binoma. Sada �emo izvesti
opxti obrazac za kvadrat binoma koji �emo kasnije koristiti kad god nam je potreban.
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Glavni dio qasa (35 min)

Neka su A i B dva nesliqna monoma.
Odredi�emo (A + B)2, odnosno kvadrat binoma A + B.

(A + B)2 = (A + B) · (A + B)
= A · A + A · B + B · A + B · B
= A2 + 2AB + B2

Prethodno izraqunavaǌe mo�emo opisati i geometrijski ako zamislimo da su
vrijednosti monoma A i B mjerni brojevi a i b du�ina neke dvije du�i. Tada je:

• (a + b)2 povrxina kvadrata stranice a + b

• a2, povrxina kvadrata stranice a

• b2, povrxina kvadrata stranice b

• ab, povrxina pravougaonika qije su stranice du�ina a i b

• Imamo jednakost dviju povrxina: (a + b)2 = a2 + 2ab + b2

Nastavnik istiqe tvr�eǌe:

Kvadrat binoma

Kvadrat binoma jednak je zbiru kvadrata qlanova tog
binoma i ǌihovog dvostrukog proizvoda, to jest

(A + B)2 = A2 + 2AB + B2

Zadatak 2.17 (U
benik, strana 76). Prva dva primjera radi nastavnik objaxǌavaju�i primjenu
formule, a tre�i primjer ostavǉa uqenicima.
Odredi kvadrat binoma P ako je:

1. P = 3a + 2,

2. P = −2x + 7,

3. P = 5a + 2b,

Primjer 2.13 (U
benik, strana 76). Radi nastavnik.
Odredi kvadrat binoma x− y.
Znamo da je x− y = x + (−y), pa primjeǌujemo obrazac za kvadrat binoma:

(x− y)2 = (x + (−y))2

= x2 + 2x(−y) + (−y)2

= x2 − 2xy + y2

Nastavnik istiqe tvr�eǌe:
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Kvadrat razlike

Kvadrat razlike jednak je zbiru kvadrata qlanova tog
binoma umaǌenom za vrijednost ǌihov dvostrukog

proizvoda, to jest
(A− B)2 = A2 − 2AB + B2

Zadatak 2.18 (U
benik, strana 76). Rade uqenici samostalno u svojim sveskama i na tabli.
Odredi kvadrat binoma P ako je:

1. P = 4a− 3,

2. P = 9x− 4
7

y,

3. P = −6aa− 5b,

Ovi obrasci nam mogu olakxati i izraqunavaǌe kvadrata nekih brojeva. Na
primjer, umjesto da raqunamo 992 direktno, kvadrat broja 99 mo�emo izraqunati na
slede�i naqin:

992 = (100− 1)2

= 1002 − 2 · 100 · 1 + 12

= 10000− 200 + 1
= 9801

Zadatak 2.19 (U
benik, strana 76). Rade uqenici samostalno u svojim sveskama i na tabli.
Primjenom obrasca za kvadrat binoma izraqunati:

1. 782,

2. 1032,

Razmotrimo sada obrnuti problem u odnosu na prethodne:
koji trinom mo�emo transformisati u kvadrat binoma i kako to qinimo.

Primjer 2.14 (U
benik, strana 77). Radi nastavnik.
Trinom x2 + 4x + 4 zapisati u obliku proizvoda. Ideja je da iskoristimo obrazac za kvadrat
binoma. Najpre, prvi i tre�i qlan datog trinoma zapisujemo u obliku kvadrata: x2 + 4x +
4 = x2 + 4x + 22. Sada razmotrimo kako sredǌi qlan trinoma mo�emo da zapixemo kao
dvostruki proizvod dva izraza: 4x = 2 · 2 · x.

x2 + 4x + 4 = x2 + 4x + 22

= x2 + 2 · x · 2 + 22

= (x + 2)2

Zadatak 2.20 (U
benik, strana 76). Rade uqenici samostalno u svojim sveskama i na tabli.
Primjenom obrasca za kvadrat binoma transformixi trinom:

1. P = a2 + 2a + 1,

2. P = 9a2 + 6a + 1,

3. P = 16x2 + 40x + 25
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2.4. PRIPREMA ZA QAS BROJ 78

Zavrxni dio (5 min)

Pored obrasca za kvadrat binoma poznati su i obrasci za kub binoma, kao i za
vixe stepene binoma.
Na primjer, obrazac za kub binoma je: (A + B)3 = A3 + 3A2B + 3AB2 + B3.

Ponoviti:
Kako glasi obrazac za kvadrat binoma?

Doma�i zadatak, Zbirka zadataka, strana 59, zadaci 1,2,3,5.

Doma�i zadatak: Nastavni listi�i iz priruqnika (strane 64, 65) Koje je
nastavnik prethodno iskopirao i podijelio uqenicima.
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Popis slika

1.1 Strane piramide . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 7
1.2 Piramida . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 7
1.3 Karakteristiqni pravougli trougao kod pravilne piramide . . . . . . . . . 8
1.4 Mre�a piramide . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 12
1.5 Piramida . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 17
1.6 Povrxina pravilne trostrane piramide . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 20

2.1 Kvadrat zbira . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 42
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